LA REGLE DES PARTIS 79

LETTRE DE PASCAL A FERMAT

Le 29 juillet 1654.
MonsiEUR,

L'mmnﬁncz me prend aussi bien qu'a vous et, quoique je sois
encore au lit, je ne puis m'empécher de vous dire que je regus hier
au soir, de la part de M. de Carcavi, votre lettre sur les partis, que
j'admire si fort que je ne puis vous le dire. Je n’ai pas le loisir de
m’étendre, mais, en un mot, vous avez trouvé les deux partis des
dés et des parties dans la parfaite justesse; j'en suis tout satisfair,
car je ne doute plus maintenant que je ne sois dans la vérieé,
aprés la rencontre admirable ot je me trouve avec vous.

Jadmire bien davantage la méthode des partis que celle des
dés; j"avais vu plusicurs personnes trouver celle des dés, comme
M. le Chevalier de Méré, qui et celui qui m"a proposé ces questions
et aussi M, de Roberval : mais M. de Méré n’avait jamais pu trou-
ver la juste valeur des partis ni de biais pour y arriver, de sorte
que je me trouvais seul qui eusse connu cette proportion.

Votre méthode et trés sire et eft celle qui m’est la premiére
venue 4 la pensée dans cette recherche; mais parce que la peine
des combinaisons est excessive, j'en ai trouvé un abrégé et pro-
prement une autre méthode bien plus courte et plus nette, que je
voudrais pouvoir vous dire ici en peu de mots: car je voudrais
désormais vous ouvrir mon cceur, s'il se pouvait, tant j'ai de joie
de voir notre rencontre, Je vois bien que la vérité eft la méme i
Toulouse et 4 Paris.
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Etant proposés deux jouenrs, & chacun desquels il mangue
un certain nombre de parties pour achever, frouver par e
Triangle arithmétique le parti qu'il faut faire ($ils veulent se
séparer sans jover), eu égard aux parties qui manquent a chacun.
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Quoique cette proposition ait une infinité de cas, je la démon-
trerai néanmoins en peu de mots par le moyen de deux lemmes.

Le 1°7, que la seconde base contient les partis des joueurs auxquels
il manque deux parties en tout,

Le 2¢, que si une base quelconque contient les partis de ceux
auxquels il manque autant de parties qu’elle a de cellules, la base
suivante sera de méme, c’est-a-dire qu’elle contiendra aussi les
partis des joueurs auxquels il manque autant de parties qu’elle a
de cellules,

D’ou je conclus, en un mot, que toutes les bases du Triangle
arithmétique ont cette propriété : car la seconde I’a par le premier
lemme; donc, par le second lemme, la troisiéme I’a aussi, et par
conséquent la quatriéme; et a 'infini. Cq.fid

et une a lautre, il est évident que leurs conditions sont comme ¢ 4 o,
c’est-a-dire comme 1 2 1, et qu’il appartient 4 chacun cette fra&ion :
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Si une base quelconque, comme la quatrieme D3, contient les
partis de ceux 2 qui il manque quatre parties, c’est-a-dire que, s’il
manque une partie au premier, et trois au second, la portion qui

appartient au premier sur la somme qui se joue, soit celle qui est
D+B+6

D+B+0642
nateur la somme des cellules de cette base, et pour numérateur ses

u

trois premiéres; et que, s’il manque deux parties a 'un, et deux a
D+ B

) : _ _ D+B+6+2
et que, s’il manque trois parties au premier, et une a I'autre,

exprimée par cette fration qui a pour dénomi-

Pautre, la fraétion qui appartient au premier soit

fraction du premier soit , etc.

Je dis que la cinquiéme base contient aussi les partis de ceux
auxquels il manque cinq parties; et que s’il manque, par exemple,
deux parties au premier, et trois a l'autre, la portion qui appartient
au premier sur la somme qui se joue, est exprimée par cette fraétion :

H+E+C

H+E+C+R+yp

ar pour savoir ce qui appartient 4 deux joueurs i chacun des-
quels il manque quelques parties, il faut prendre la fra&tion qui
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appartiendrait au premier en cas de gain, et celle qui lui appar-
tiendrait en cas de perte, les mettre 4 méme dénomination, si elles
ny sont pas, et en former une frattion, dont le numérateur soit la
somme des deux autres, et le dénominateur double de I'autre, par
le lemme précédent.

Examinons donc les fraltions qui appartiendraient 4 notre pre-
mier joueur en cas de gain et de perte.

Si le premier, & qui il manque deux parties, gagne celle qu’ils
vont jouer, il ne lui manquera plus qu’une partie, et a l'autre
toujours trois; donc il lear manque quatre parties en tout : donc,
par ’hypothése, leur parti se trouve en la base quatrieme, et il

D+ B +13.
D+B+6+2n

Si au contraire le premier perd, il lui manquera toujours deux

parties, et deux seulem]gni ﬁgautrc ; donc, par I’hypothése, la frattion

D+B+0412
tiendra au premier cette frattion

D+B+0+D+B, cest-a-dice, H+E+C

appartiendra au premier cette fraltion

du premier sera . Donc, en cas de parti, il appar-

2D + 2B + 20 + 2, cest-a-dire, H+E+C+R-|éy.' Ea
.q. 1. d.
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H+E+C+R+pu

H+E+C

D+B+68+D+B
2D +2B+260+21
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LETTRE DE PASCAL A FERMAT

Le 29 juillet 1654.
MoNSIEUR,

IMPATIENCE me prend aussi bien qu’a vous et, quoique je sois
L encore au lit, je ne puis m’empécher de vous dire que je regus hier
au soir, de la part de M. de Carcavi, votre lettre sur les partis, que
’admire si fort que je ne puis vous le dire. Je n’ai pas le loisir de
m’étendre, mais, en un mot, vous avez trouvé les deux partis des
dés et des parties dans la parfaite justesse; j’en suis tout satisfait,
car je ne doute plus maintenant que je ne sois dans la vérité,
aprés la rencontre admirable ol je me trouve avec vous.

J’admire bien davantage la méthode des partis que celle des
dés; j’avais vu plusieurs personnes trouver celle des dés, comme
M. le Chevalier de Méré, qui est celui qui m’a proposé ces questions
et aussi M. de Roberval : mais M. de Méré n’avait jamais pu trou-
ver la juste valeur des partis ni de biais pour y arriver, de sorte
que je me trouvais seul qui eusse connu cette proportion.

Votre méthode et trés sire et est celle qui m’est la premiére
venue 4 la pensée dans cette recherche; mais parce que la peine
des combinaisons et excessive, j'en ai trouvé un abrégé et pro-
prement une autre méthode bien plus courte et plus nette, que je
voudrais pouvoir vous dire ici en peu de mots: car je voudrais
désormais vous ouvrir mon cceur, s’il se pouvait, tant j’ai de joie
de voir notre rencontre. Je vois bien que la vérité est la méme a
Toulouse et a Paris.
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